Elménybeszamolé 30 évrol

Ez a 30 kerekitett érték. A valodi érték 31, vagy még tobb is, ha szamolom a diakéveket.

Emlékszem didkkorombol szép és érdekes feladatokra, amelyeken élmény volt gondolkozni,
akar napokon, heteken at. Kilencedikesként hallottam a tandromtdl, hogy egy szdget kdrzdvel,
vonalzoval még senki sem harmadolt meg. Hat ez egyszer(i kérdés! Szakaszt tudok harmadol-
ni, szoget tudok felezni, majd én megharmadolom a szoget! Sokaig probalkoztam ezzel, per-
sze hiaba. A tanarom azt nem mondta el, hogy nem is lehet igy szoget harmadolni! De voltak
megoldhato feladvanyok is, a FEB-levelezés keretében havonta jottek a szamomra megoldha-
to, szép feladatok.

A matematikat meg tudjuk szerettetni élményszerti, érdekes feladatokkal. Az élmények fon-
tosak, ezek meghatarozoak az életiink alakulasaban.

Mire emléksziink 10-20-30 év mulva a matematikadrakr6l? Mi az, ami megmarad a tanitas-
bo1? Gondoljunk erre, amikor tanitunk.

Versenyhelyzetben jobban teljesitiink
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8:1 hogyan?

Tanulsag: Ha 6nall6 munkara kapom, probalkozom, és feladom. Versenyhelyzetben kiiz-
dok, és nem adom fel. Versenyhelyzetben jobban teljesitiink.

Péterrel késziiltiink a Zrinyire, kidbranditd volt, amikor Péter a 150 pontbol 100-110-et
szerzett a felkésziilés soran. Nincs miért elmenni a versenyre! Azutan a versenyen begytijtott
130-140 pontot. A versenyhelyzet doppingol!

Azt mar régen végiggondoltam, ha valami csoda folytan beiilhetnék a nyolcadikosok Kal-
mar dontdjére, ott szerintem az elsd 10-ben végeznék. Ha a nyolcadikosok Zrinyi dontdjén
vennék részt, ott biztos, hogy nem keriilnék be az elsé 10-be.

Volt, hogy én feliigyeltem a szakkordseimre, amikor a Kengurut irtdk, és kdzben én is meg-
oldottam a hatodikos feladatsort. Erdemes kiprobalni ezt az élményt, hogy vajon megelézziik-
e legjobb tanitvadnyainkat. Annak Oriiljiink, ha nem. A zsenidlis Usz6edzd, Széchy Tamas sem
Uszott gyorsabban, mint az olimpiai bajnok uszo6i.

Ajanlom mindenkinek a Tandrversenyt. Most 10 éves a verseny.



Ha mar szoba keriilt a Zrinyi. A Zrinyi Szabolcs-Szatmar-Bereg-megyei eredményhirdeté-
sen mindig 6rom latnom, hogy az elsé 10-15-ben ott vannak gyerekek a kis falvakbol, ahol
ugyanugy vannak tehetséges, okos gyerekek, mint a nagyobb varosokban. A Zrinyin az okos,
a gyors gondolkodasu gyerekek bejutnak az elsok kézé, mig a hagyomanyos, kidolgozos ver-
senyeken ez nekik sokkal nehezebb.

M¢ég egy megjegyzés a versenyekrdl. Divatossa valt a tehetséggondozas, €s én annak nem
orilok, hogy itt a pszichologusok akarjak elmondani, hogyan lathatom meg egy gyerekben,
tehetséges vagy sem. Ezt egy matematikatanar biztosabban eldonti. De sziikség van a lelki
gondozasra, mert vannak gyerekek, akik igy mennek egy versenyre, hogy ott elsok lesznek,
¢s ha mégsem, akkor ez trauma szamukra. Nagyon fontosnak tartom Katona Gyula sorait:
,Negyedik osztalyos (azaz 12. osztalyos) koromban azutan megértettem, hogy ha valaki nem
emelkedik nagyon ki a mezOnybdl, csak a legjobbak kozott van, akkor egy versenyen valo
szereplés nagyon fiigg a szerencsétdl. Ebben az évben a dontdben az egyik feladat nem fekiidt
nekem: 33. lettem. Ennek ellenére bevalogattak az olimpiai csapatba.”

A feladatmegoldas élménye

Most egy éve hunyt el kivalo kollégank Olah Gyorgy. Egyszer a komaromi Nagy Karoly
Napokon elmondott nekem egy szép feladatot, hogy oldjam meg.

Feladat: Készits miiveletsort a 3, 3, 8, 8 szamokbol, melynek eredménye 24. Hasznalhatod
a négy alapmiiveletet és zardjeleket.
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Probalkozzunk! Ezekbdl a szamjegyekbdl a 25-6t tobbféle modon is eldallithatjuk
25=8+8+3-3=3-(8+3)-8=(83-8):3, de hogyan kapjuk meg a 24-et?

Gondolkoztam én ezen, de nem sikeriilt megfejteni. Gyuri bacsi egy év mulva megkérdezte,
megoldottam-e. Két év mulva is megkérdezte ... Nem felejtem el azt az élményt, amikor ja-
nuarban érdkon at lapatoltam a havat, és kozben kerestem a feladvany megoldasat. Es rajot-
tem!

Nagy 6rom rajonni egy szamunkra nehéz feladat megoldasara. Néha ez katartikus élmény.

Ha a didkok mar hosszabb ideje keresik egy feladat megoldasat, megkérdezem: EImondjam
a megoldast? Az a boldogsag, ha azt mondjak: Nem, varjunk még.

Egyszer egy gyerek azt mondta: A legfontosabb, hogy ne adjuk fel.

Legyen élményszerii a feladatok megoldasa!

A vérbeli pedagogus ¢és kivald matematikus, Péter Rozsa (1905-1977) tanitvanyai koziil a
kovetkez0 tréfas feladat kapesan probalta kikeresni a matematikus gondolkodasuakat.



Feladat: Két egyforma pohar egyikébe 1 dl bort, a masikba 1 dl vizet ontiink. Ezutan az el-
sObdl kivesziink egy kanal bort, ezt a vizes poharba Ontjiik, €és jol elkeverjiik. Most ebbdl a
keverékbdl visziink egy kandlnyit a boros poharba. Végeredményben igy valamennyi bor ke-
rilt a vizbe, és valamennyi viz a borba. Mi a tobb: az a bor, ami a vizbe, vagy az a viz, ami a
borba jutott?

Rozsa néni szerint nem az a dontd, hogy valaki megoldja-¢, hanem az, hogy megérti-e a
megoldast.

Ezt a feladatot egy nyari taborban gyerekekkel megbeszéltem. Ott volt egy kollégand is. Par
évvel késobb talalkoztunk, meséli, hogy jart a Debreceni Egyetemen egy kétéves képzésre, és
ott a pszichologus tanar feladta nekik ezt a feladatot. O emlékezett arra, hogy ezt a feladatot
latta, hallotta és megértette a tabori foglalkozason. De mar nem emlékezett arra, hogyan ol-
dottuk meg! Tanarként hanyszor atéljiik ezt, és milyen bosszanto, hogy a didkjaink nem emlé-
keznek, hogyan kell a mar begyakorolt tipusu feladatot megoldani.

Nem hatékony az a tanitas, ha a tanar érthetéen elmondja a tananyagot, és a gyerekek ezt
megértik, bologatnak. Ez a tudas gyorsan elkopik. Debrecenben masképp zajlott az az éra. A
csoport egyiitt vitatta meg, mi lehet a megoldas. Harom taborra szakadtak: voltak, akik szerint
a borban van t6bb viz, masok szerint a vizben van t6bb bor, és volt egy tabora annak a gondo-
latnak is, hogy ugyanannyi viz van a borban, mint amennyi bor a vizben. Egy 6rén 4t vitatkoz-
tak, gy6zkodték egymast, mire kialakult az egyetértés.

Legyen élményszerii a feladatok megoldasa! Akkor megmarad a szerzett tudas.

Mas tantargyakhoz képest szerencsésebb helyzetben vagyunk, mert konnyl sikerélmények-
hez juttatnunk a didkokat alkalmasan megvalasztott feladatok feladasaval.

Tanarnak nem sziiletik az ember, hanem fejlédik — nagyon sok id6n keresztiil. (Kalman At-
tila)

Konnyii vagy nehéz?
Tanitottam matematikat tanité szakos hallgatoknak. Egyszer hoztak egy elsOs feladatot, kér-

ték, segitsek megoldani.
Feladat: Milyen szamok illenek az lires mezdkbe?
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Szerintem ez sokaknak nehéz feladat, nekem is az volt. Néha a tobb ismeret, a tobb tudas
hatranyt jelent, mert bonyolultabban gondolkozunk, mint kellene.

Amig meg nem oldom, addig egy feladat nehéz. Ha megoldom, akkor is tarthatom nehéz-
nek. Néha egy nehéznek tartott feladat meglepden konnytivé valhat.

Tudjuk, hogy az egész szamokbdl képzett P tortek mindenhol stirtin helyezkednek el a

szamegyenesen. Gondolhatd, hogy ezek a hanyadosok stirtin lesznek akkor is, ha az egészek-
nek egy sziikebb halmazat valasztjuk.



Feladat: Igaz-e, hogy barmely két pozitiv X<Y szdmhoz van két olyan négyzetszam, hogy

x<% <y?

Bizonyitas: Az @, sorozatra teljesiiljon, hogy &, —>C és % —>1. Egy ilyen sorozatbol

kivalaszthatd olyan részsorozat is, amelyre % szigoruan monoton csokken. llyen a négy-

zetszamok sorozata is. Legyen [, z%, y>x>1, :y;x és n olyan, hogy ), <l+¢ és
b, <x.

Ekkor P,=h,-h,;-..:0.4 :% —0. Ezért van olyan M, amelyre P, <X<P, Mivel

Pm =|3m1 bn SX'Q <X- (]__|_g):X y—X):y, ezért X<% <Y.

Majdnem versenyfeladat lett beldle. A bizottsag elndkének megmutattam a feladatot, 6
masnap a kovetkez6 megoldast hozta.

Van olyan n és m egész sz4m, amelyre \/7(<r—r;]<\/§/, ekkor X<% <Y.

Meglepd és mulatsagos.

Bongard-problémadk

A kérdés az, hogy miben kiillonboznek az elsd csoport abrai a masodik csoport abraitol? Az
abrak elhelyezkedése és sorrendje 1ényegtelen egy csoporton beliil. Azt kell tehat kitalalni,
hogy mi az a tulajdonsag, ami k6z0s az elsd csoport abraiban, de nem teljesiil a masodik cso-
port abraira. A halmazhoz tartozas kritériumat kell megtalalni.

Ezeket a feladvanyokat alkalmasnak tartom a gondolkodas rugalmassaganak fejlesztésére. A
matematikafeladatok megoldasanal is taldlkozunk hasonl6d problémahelyzetekkel: fel kell is-
merniink egy tulajdonsagot, ami jellemz6 az adott helyzetben.

Az interneten a keresdvel gyorsan talalunk tobb Bongard-problémat, egy 280 problémabol
allo gytjteményt. Ilyen feladvanyokat mi is készithetiink, konnyebbeket-nehezebbeket.
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Milyen képletet kell hasznalni?

Két éve 3 honapig tanitottam egy kilencedikes osztalyt. Az ora téméaja: Skatulya-elv. Els6
feladat: Egy zsakban 10 db fekete és 10 db fehér azonos méretli zokni van, melyek kozott
csak a szin alapjan lehet kiilonbséget tenni. Becsukott szemmel hany darabot kell kivenni,
hogy biztosan legyen koztiik egy par azonos szinii zokni?

Jelentkezik az egyik didk: — Milyen képletet kell hasznalni?

Ne legyenek ilyen kérdések. Ezért ne csak a mechanikus eljaradsokat gyakoroljuk. Ismerjék
meg a didkok a gondolkodas élményét.



